
  112 .4/27 

  A   
  

 ,  .  - 3    
 1 .    ( )     

 .    ( ) -
   ( )    .  

:       -
    . 

         
1C          -
  2C .      
  1   2   1C , 2C  

    
1 2 1 2 )      

       ( , ) 
        

(     .  
  ,    

//( )*. 
     ; 

 2 .   x     
       x , 

A         . 
        

 .         
   . 

:   ,     
   ,  , .  

 
      ˆ   

ˆ ( ;).   1 1
ˆ ˆ  (    

)  1 1
1ˆ ˆ
2

 (    -

   ).  1 1
1ˆ ˆ
2

   

1 2
ˆ ˆ ,   1 2

ˆ ˆ .     -
   ˆ . (     

     ˆ ).   -
       . 

 3 .     -
     .  

   ,     -
 ,          
  .   : i) / /   

ii)    . 
: i)        

,  / / .    
     
/ / .  

ii)    / / .   -
   .  

 4 .       
  ˆ 20 .     
        -

,  ˆ 30   ˆ 20 .   
 ˆ 30 . 

:    ˆ   -
 ˆ 20       . 

  : ˆ ˆ 80 ,  . 
ˆˆ 50 ,  .  

ˆ 60      . 
    ˆ 140   

ˆ ˆ 40       
   . 

 ˆ 180 80 60 40 ,  
180 40ˆ 70

2
. 



 _____________________________________            ____________________________________  

  112 .4/28 

 
 ˆ 70 40 30 . 

 5 .    
( ˆ 90 )  .    

       . -
     .  

       
 .   : i)  ii)  

: 

 
i)    ( ;)  

ˆ ˆ x   ˆˆ 2x .  
    ˆ x   

1
ˆ x   1

ˆˆ ˆ 2x x x  -
 1

ˆ ˆ ,    EZ   . 
ii)  : BZ BE EZ B EA   

B A .  
 6 .     

       
.   / /      

 ,    ,       
  .    . 

:        
, .        

,         
   .      -

  / /       

 ( ;)      . 
 . 

 
  ( ;)   ( ;) 
 1 1

ˆˆ   1 1
ˆ ˆ ,  1 1

ˆˆ . -
     ,  

  .  
 7 .     

, , .   : 
ˆ ˆ 45 . 

:         
  = . 

        
         

,  ˆx̂ .    ˆŷ    
.  ˆ ˆˆ ˆx y .  

        
         

,    ˆ ˆ .   -
   

ˆ ˆˆˆ ˆ90 90 90 . 
       -

,  ˆ ˆ ˆ ˆ45 x y 45   
ˆ ˆE H 45 . 

 8 .    ,R   
   .   ,   R , 

   ,R      . 

      ,  
  .      



 _____________________________________            ____________________________________  

  112 .4/29 

  ,R        
   ,   .   :  

i)   ii) . 
: i)   ,  

 
   1 2 .      

   .    
     ( )  

    ,     
. 

ii)   i)   
. 

       
.   :  

. 
 9 .    

       
 .       -

       .  
         

  ' ,     ' / / . 
:       -

   .    
, : ˆ ˆ ˆ . 

 
 / /  (     ) 

  ˆ ˆ ˆ . 
         

     

.    '  
       '   

/ / ,  / /
2

.   

     
 / /    . 

 10 .       
  ,      -

   .     -
      . 

       .  
        . 

:       -
           

  2      1 . 
   1    
 1

ˆ ˆ     (1). 
   2    
 2

ˆ ˆ  (2).  

 
 1

ˆ ˆ   (3) (    -
)   2

ˆ ˆ   (4).  (1), (3) 
 1 1

ˆˆ ,  1    (5)  
 (2), (4) 2 2

ˆ ˆ   2    (6). 
  (7)      

   .    
1 2     1   2  -
    

  1 2   .    -
    . 

 11 .     
... ,       -

  , , , …, , 
 ,      

   , , , …, , .  
 ,        

         
  ,      
   (  ). 



 _____________________________________            ____________________________________  

  112 .4/30 

:         
,        -

      -
        -
.         

   ,   
       , 

     . 

 1 1

ˆˆˆ 90
2

 (    -

 ).  1

ˆˆ 90
2

 (   -

  ). 

 
       

   , ,  
     .   

     . 
 12 .     -

  , ˆ 90 .  -
        -

   .    2 . 
:       

          
 .         

       .  -

 1 2
2

  (1).  

 
 1 1

ˆ ˆ       -
,  .  2 . 

 13 .     
 ˆ 90      .   

        
  .       -
       -
 .    . 

:       -
       , 

  ,  .   -
    , 

    (1). 

 
       -
,      -

  / / .  / /    
 ,   (2). -

 . 
 14 .        -

      19   19  . 
:   : 1

ˆ 19  (  1) 
 :  

1
ˆ19 19 19 361 360 1  (1) 

 
    (1)     

  1 . 
:      

     19  , -
    1. 
        



 _____________________________________            ____________________________________  

  112 .4/31 

     19     
   360    . 

       19   19  
        -

 19     1
ˆ . 

2   (  ,  3  
.  ) 

      60   
    (     -

 ),       
15 ,    .  

    15      19  -
    4      

       
  .       

   ,      
19   19  .    
https://www.mathematica.gr/forum/viewtopic.php?
f=109&t=15584 

 15 .    , 
  ˆ 80 .    

   ,   
ˆM 30   ˆM 10 .   
  ˆ . 

:        
   .      
  30 , 30  120 . 

 
    : ˆ 40 , 

ˆ 50 30 20   ˆ 120 .  
   : ˆ 20 , 
ˆ ˆ 120   ˆ 40 .   -

     .  
180 120ˆ 30

2
   

ˆ ˆ ˆ 30 40 70 . 
 16 .   , 

     
K,R         

       . -

       
         

     .    
ˆ 90 .  

:        : 
ˆ ˆ   ˆ ˆ . 

 
 ˆ ˆ   / / .   

   .  / /  
  ˆ ˆ ˆ .     -

    .   -
      ,  
/ /    ˆ 90   

ˆ 90 . 
 17 .   B   -

 ,    .  
 ,     -

      ˆ ˆ2   
ˆ ˆ2 .      

  . 
:   ˆ   ˆ .  -

: 
ˆ180ˆ ˆ 90

2
  (1).    

 
ˆ ˆ ˆ 2 90 90 (2). 
ˆ ˆ ˆ180 90 90

ˆˆ ˆ 90 90   
ˆ ˆ 90 ,      

.  .  -



 _____________________________________            ____________________________________  

  112 .4/32 

  ,   . 
 18 .    ,  -

       
   ,   ˆ ˆ . 

     ,     
         

   .     -
   . 

:      , 
      . 

 
    : ˆ ˆ90 . 

      ˆ ˆ , 
 ˆ ˆ90 .     

   ˆˆ , .  
  / / .  

ˆ ˆ ˆ ˆ 90 .  / / , 
    . 
 19 .    C  

   .   ,    
     C . 

     ˆ   Ĉ  
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